STAMPATE I FOGLI NON STUDIATELI DAL VIDEO

4BC COMPITI PER LE VACANZE MATEMATICA 2018 

NOTA: PORTA GLI ESERCIZI SVOLTI IL PRIMO GIORNO DI LEZIONE CIOE’ IL 12-09-2018.

Calcolo del dominio di una funzione

Il dominio D di una funzione è l’insieme di tutti i valori che può assumere la variabile indipendente x per i quali esiste il corrispondente valore della variabile dipendente y: quindi bisogna imporre le condizioni di esistenza dell’espressione a secondo membro.

Calcola il dominio delle seguenti  funzioni (esercizi guidati da completare):
1D)     
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cioè radicando 
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perché l’indice è pari 
Risolvi la disequazione frazionaria con lo studio dei segni di numeratore e denominatore: qui le linee ondulate non c’entrano niente.
Risultato:  
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2D) 
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   il radicale è di indice dispari quindi esiste sempre eccetto per i valori della x che annullano il denominatore.
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  risolvi e scrivi il dominio come unione di più intervalli e non nella forma 
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risultato: 
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3D)
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In questo caso la funzione esiste per i valori della x per i quali esistono simultaneamente numeratore e denominatore, quindi si devono calcolare i domini di numeratore e denominatore e si deve risolvere il sistema con i due domini.
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Quando si mettono a sistema i due domini si usa lo schema con le linee ondulate: qui lo schema con i segni non c’entra niente. Nello schema le linee ondulate relative ai due intervalli di DD devono essere alla stessa altezza e non sfalsate.
Risultato: 
[image: image16.wmf]]
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N.B: La funzione 1D) e la funzione 3D) che apparentemente sembrano uguali, considerando i teoremi sui radicali, in realtà sono diverse perché hanno domini diversi.

4D) 
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      l’argomento di un logaritmo deve essere sempre positivo, mai negativo o nullo 
Risolvi la disequazione frazionaria con lo studio dei segni di numeratore e denominatore: anche qui le linee ondulate non c’entrano niente. Attenzione al segno del numeratore!!!
Risultato:  
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5D) 
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In questo caso la funzione esiste per i valori della x per i quali esistono simultaneamente la funzione logaritmica e la funzione radice quadrata, quindi si devono calcolare i domini delle due funzioni e si deve risolvere il sistema con i due domini.
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già calcolato nell’esercizio 5D
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già calcolato nell’esercizio 1D
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Anche qui quando si mettono a sistema i due domini si usa lo schema con le linee ondulate: lo schema con i segni non c’entra niente. Nello schema le linee ondulate relative ai due intervalli di D2 devono essere alla stessa altezza e non sfalsate.

6D)
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Si risolve come l’esercizio 5D, cioè si calcola il dominio della prima e della seconda funzione e si risolve il sistema con i due domini. In alternativa per non risolvere due sistemi, più semplicemente si può risolvere il sistema seguente considerando tre funzioni invece di due:
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Risultato: 
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Calcola dominio delle seguenti funzioni (le funzioni componenti si ripetono, non è necessario ripetere ogni volta il calcolo del dominio):

1) 
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risultato: 
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2) 
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risultato: 
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3) 
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      risultato: 
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risultato:  
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5) 
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risultato:   
[image: image37.wmf](
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Calcolo dell’insieme di positività I.P. di una funzione

L’insieme di positività di una funzione è l’insieme di tutti i valori che può assumere la variabile indipendente x per i quali il corrispondente valore della variabile dipendente y è un numero positivo: quindi bisogna imporre che l’espressione a secondo membro sia maggiore di zero (non uguale).

Calcola il dominio e l’insieme di positività delle seguenti  funzioni

1P)     
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per il dominio poni il denominatore diverso da zero quindi risolvi l’equazione: scrivi il dominio in forma d’intervallo con le parentesi (vedi 2D)
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      per l’insieme di positività               

risultato 
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2P)     
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 abbiamo già calcolato il dominio in 1D
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per l’insieme di positività
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una radice di indice pari è maggiore di zero quando il radicando è maggiore di zero, non esiste se il radicando è minore di zero ed è nulla quando il radicando è nullo.
L’unica differenza con l’esercizio 1D è che in questo caso, nello studio dei segni, il numeratore deve essere posto >0 e non 
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Risultato:  
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3P) 
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    una radice di indice dispari è maggiore di zero quando il radicando è maggiore di zero, è minore di zero quando il radicando è minore di zero ed è nulla quando il radicando è nullo. Quindi
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 identico a esercizio 2P
Nota benissimo: l’insieme di positività di una funzione è sempre un sottoinsieme proprio o improprio del dominio; non si può affermare che una funzione è positiva, negativa o nulla per valori della variabile indipendente per i quali non esiste il valore della variabile dipendente che altro non è che il valore della funzione.
Quindi 
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Attenzione ai prossimi due esercizi che chiariscono questo concetto.
4P) 
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Calcola prima il dominio della funzione



risultato: 
[image: image50.wmf](

)

(

)

+¥

-

¥

-

=

;

0

9

;

D

U


Per l’insieme di positività 
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. Poiché il logaritmo in una qualsiasi base è uguale a zero quando l’argomento è uguale a 1 scriviamo
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risultato: 
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In questo caso l’insieme di positività è un sottoinsieme del dominio quindi va bene. 
5P) 
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Calcola prima il dominio della funzione mettendo a sistema i domini delle due funzioni logaritmiche

risultato: 
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Per l’insieme di positività 
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: per le proprietà dei logaritmi scriveremo 
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 esattamente come nell’esercizio precedente. Ma sarebbe un gravissimo errore scrivere che 
[image: image60.wmf](

)

(

)

+¥

-

¥

-

=

;

1

10

;

.

P

.

I

U

  perché nel primo intervallo la funzione non esiste. In altri termini l’insieme di positività non è un sottoinsieme del dominio, quindi va intersecato con il dominio cioè messo a sistema con il dominio.  








risultato
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Nota bene: se le funzioni 4P e 5P fossero rispettivamente 
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    in entrambi i casi si pone per l’I.P.    
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      perché la base è compresa tra zero e uno, la funzione logaritmica è decrescente quindi bisogna cambiare il verso della disuguaglianza.
Esercizi da svolgere
Calcola il dominio e l’insieme di positività delle seguenti funzioni:

6) 
[image: image67.wmf]5

x

4

x

x

y

2

-

+

=

             risultati:
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risultati:  
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8) 
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risultati:  
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risultati:
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ricorda che ln è un logaritmo naturale cioè in base “e” numero di Nepero: il prossimo anno tratteremo solo logaritmi neperiani.
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